Compiti di matematica per le vacanze estive

Cari ragazzi,

vi elenco di seguito i compiti di matematica che dovrete svolgere durante
Uestate; viricordo di concedervi almeno un mese di meritato riposo, ma prima o
poi dovrete rimettervi al lavoro per tornare a scuola preparati ad affrontare il
nUOVo anno.

Viinvito a leggere il capitolo sulle equazioni e disequazioni irrazionali e a
provare a fare qualche esercizio: una volta tornati a scuola riprenderemo
argomento insieme, ma se vi portate avanti con lo studio sara tutto piu facile e
veloce.

Ainizio anno faremo una verifica relativa agli argomenti dell’anno precedente
basata sugli esercizi che vi allego in PDF.

Ai DSA chiedo di rivedere tutte le mappe concettuali fatte durante ’anno e di
conservarle per il prossimo anno scolastico.

Godetevi l’estate!!
Un caro saluto,

Prof. Garbarino



Verifica che il triangolo di vertici A (- 2; — 3), 5(3; ~ ?I), C(—8; 9) & rettangolo e poi verifica che la me-
diana relativa all'ipotenusa & congruente alla meta dell'ipotenusa stessa.
Verifica che il quadrilatero di vertici consecutivi I(—2; 3), L(1; —2), M(6;1), N(3;6)&un rettangolo.

glogs:dera_ti i punti A (- 2a; —1eB(a =5 — 1), con a > 0, determina a in modo che la distanza ABsia uguale a
. Determina poi il punto C, di ascissa 5, tale che I'area del triangolo ABC misuri 35. [a = 4,C,(59), C:(5 — 11)]

Il qu:f\drile.it.ero di }nlertici A(2; 1), B(6; 5), C(4; 7), D(0; 3) @ un rettangolo. Trova i punti medi di ciascun lato,
congiungili e stabilisci di che quadrilatero si tratta. Calcolane poi perimetro e area. [4V10; 8]

Dato il'tfiaﬂg'olo ABC con A(1; 1), B(7; 3) e C(3; 5), stabilisci che esso & isoscele sulla base AB. Dopo aver
determinato i punti medi M, e M, dei lati obliqui, verifica che il segmento M; M, & uguale alla meta di AB.

, D(3; 10), trova il perimetro. Determina poi i

Dato il rombo di coordinate A(— 2; —2), B(11; —2), C(16; 10)
(52;3V13]

punti medi di AB e BC e calcola la lunghezza del segmento che li congiunge.

e D & un quadrato. Determina le coordinate del

1l quadrilatero di vertici A(—1; —3), B(3; — mn, 5~ 3)
5. — 1). Calcola poi perimetro e area del quadra-

punto D sapendo che il punto medio del segmento DC & M(

to. [D(3;1); 16V 2;32

Del parallelogramma ABCD sono noti i vertici A (4; 8), B(5:4), C(— L; — 4). Determina le coordinate del
vertice D. [(—2;0)]

iagonali di un quadrato ABCD di lato | = V2, determina le coordi-

e le diagonali sono perpendicolari agli assi coordinati.
[A(1;0), B(2; 1), C(L; 2), D(0; 1)]

Se M(1; 1) & il punto di incontro delle d
nate dei vertici del quadrato, sapendo ch

Considera i punti A(a + 3; 1)e B(3; b),conaeb numeri reali. Determina a e b in modo che la distanza AB

sia uguale a 1 e che il punto medio M del segmento AB sia situato sulla retta y = >
[a=b=0;A(3; 1), B(3 0)]

/De] rombo ABCD sono noti i vertici A (1; 0), B(5; 3) e il punto di incontro delle diagonali M(1; 3). Determi-
na le coordinate degli altri vertici C e D e calcola il perimetro del rombo. [C(1;6), D(— 3;3); 2p = 20]

Dati i punti A(3h +2; —3 — 2h) e B(6 + h: — 7 — 3h), determina per quali valori di h € R il punto medio
M di AB ha Iascissa doppia dell’ordinata. th=—2]

Nel piano cartesiano xOy sono assegnati tre punti P(—1;2), Q(2; 1) e R(m + 151 — m), con m € R

a) stabilisci per quale valore di m il punto R & punto medio di PQ;
b) calcola quale valore deve assumere m affinché il triangolo PQR risulti isoscele sulla base PQ.

]
ajm= — = b) impossibile

=

Sia ABCD un rombo con A(~2; 0), C(2; 0) e D appartenente all'asse y di ordinata 4. Siano inoltre noti i
punti medi dei lati AB e BC, rispettivamente M,(— 1; — 2) e My(1; — 2).

Deterr'ninall le coordinate del punto B e calcola I'area del rombo. Trova poi le coordinate dei punti medi M, ¢
M, dei lat:' DC e AD e determina il perimetro del quadrilatero M,M,M;M,. Di che tipo di quadrilalcro.si
tratta? Verifica inoltre che il perimetro del quadrilatero costruito & uguale alla somma delle diagonali del
rombo, (B(0; — 4); 16; My(152), My(— 1:2); 12]



Dise§na 1 grafici delle rette rappresentate dalle seguenti equazioni.

.

y=4 =3 y=—3x ,V=—?x—2

5
v = — 3 y:—3x_2 o ah
: | :

1
1 —
y=2x=1 g =— e y=2
y = —4x +2
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Per ogni retta assegnata stabilisci se i punti A e B le appartengono-

e ] : .no;
y=dx -1, ;( 3), B(1; — 1).

= . [A no; Bsi]
YES XYL A(— 5:3), B(10;4). ‘

o A T ] [s1]
2x = 6y + 3 =0, f"[ B T:U), B(_ 1;_6_). '
o 1 1) nol
X +4y —5=0, A(l; ~ 3), B -8—;—4——). e

Nellarettay = | — x determina il punto A diascissa — 1 e il punto B diordinata 7. [A(—1;2), B(— 6;7)]

Determina nella retta di equazioney = — -Lx + z il punto A di ascissa — 2 e il punto B di ordinata b

2 _ 3
i ke 3)’ L 21

Determina per ciascuna delle rette di equazionix —4y +7=0, 2x+6y—7=0 e 2y —x—4=0
= - - - 3 3
il relativo punto di ordlnata?. (— 1; 7) per ciascuna delle rette

Trova la distanza tra i punti A e B della retta di equazione x — 2y + 3 =0, sapendo che x, =7 e y; = 1. [4\/5 ]
Il punto P della retta di equazione y = 3x — 1 ha ordinata 5. Calcola la sua distanza dall'origine 0.  [V/29]

Trova per quale valore di k la retta di equazione y = 4x + k passa per il punto P(2; 5). [— 3]

, , — 2
Determina k in modo che la retta di equazione 2kx + y — k + 1 = 0 passi per il punto A(— 2; — 3). ! —~ -}]
i 2



Determing per qu

- ale valore dj ale due r di
equazion; . due rette

| Oe Gtax+ap+1=0
Tisultang Perpendicolar;i. l[a=-2]
Stabilisci se 1a re
€ B(—1; 5) &

Lt Y

tta che passa peripunti A(2; — 7)
Parallela alla retta dj equazione

[s1]

a) parallela all’asse x;
b) parallela all’asse ¥;
¢) parallela alla retta di equazione x — 2y =0;
d) perpendicolare alla retta dj equazione
4% — 29 4 1 =0.

[a)k=0;b)k:~— 1;c)k=—-;—;d)k=1..}

Determina per quali valori di a la retta di equazio-
ne(a + )x + (2a — 3)y +2a =0 risulta ri-
spettivamente:

a) parallelaalla retta3x — 1= 05

b) parallelaalla retta 2y + 5 = 0; N
c) perpendicolare alla retta 9x — +1=0
d) parallelaallarettay = —x + 2

e) parallela alla rettay = 2;

f) perpendicolareallarettay = — L;
1
g) perpendicolare alla rettay = — i 2
[a)az—g—;b)u: —l:c)a=—6; a=4
. % 14
eja=—Lfla=_—gla=—

Dati 1 punti A(2; 3k), B(6; 1), C(8; 2), determina
per quale valore di k il segmento AB ¢ perpendico-
lare al segmento BC. Per tale valore di k, trova
larea del triangolo ABC. [3; 10]



Scrivi l’equazione della retta ch
re alla rettg

che passa p

e ¢ perpendicola- Fra le rette passanti per il punto P(1; 3), determina:
Passaute per A(— 75 — 5) e B(3: 1)

a) l'equazione della retta che interseca ’asse x nel
er il punto C(2; — 3).

punto A(2;0);
[5x + 6y + 8 =] b) I'equazione della retta che intersec

a I'asse y nel
punto B(0; — 1).

Fra le rette parallele alla retta r dj equazione

[a) == +8bly=4F~1

X T2y — 10 = 0, determing quella che passa per " ) ,

il punto P(4; — 3). [x + 2y +2=0] L

B Fr:a. le rette passanti per il punto Q(— 2; 5), deter-

Scrivi 'equazione della retta passante per i punti — lequaz.1one Flella retta parallela alla retta

A(=2; —2) & B(&: 10). Determina su tale retta passante per 1 punti A(~ 1; 0) e B(2; — 4).

un punto Cla cui ascissa & la meta dellordinata. Y 5 Gl
[3x =2y +2=0;C(2;4)] 3 £t

Fra le rette perpendicolari alla retta s di equazio- Scrivi Pequazione delly retta

ne 3x — 6y + 1 =0, determina:

A(=3;0) € B(1;2). Determing pect M€ Per

a) laretta a che passa per il punto A (1; 3); retta parallela a r pass

; ante per il < 4) e della
b) la retta b che passa per I'origine. 1 perpendicolare a r passante per py 1).
[a)2x +y—5=0,b)2x -l—y:[)] [,\"‘2)/‘}‘3-—0,X‘2}J——9::0;2x +)"‘ 13:(”



Scrivi e ¢quazioni de

lle rette dei lati del triangolo
Hi vertici A(~ 3;1), B(4;~ 1), C(4: 6) e deter-
mina Ia Sua area.
s s
LT T AT S S - i e

” triangolo isoscele ABC hala base AB di estremi
3 (- zi‘ 1) e B(6; 3) e il vertice C sull'asse y.
Irova | ordinata di Ce I'area de| triangolo.

lyc=5;20]
Verifica che il
B(S; 4), ¢
€ €quaziop

quadrilat
1 delle sye dia:

ero di vertici A(1;1),

3) & un quadrato e trova
gonali.

[73(‘—}’-—6=O;x+7y~33=0]

1 3 i
i Ao ¢ Aae |
' 2 15 ) Calcola le distanze

dalla retta s g; equazione
- ~0me sono tra lorg |e rette re s?

8x-—6y——3={}

e

: s parallele
[ E——
Considera il fascio dj

kx + (k

equazione;

“3)y—k=0,conke B
Esistono Punti in comune fra dye rette del fascio?
Perché?

Verifica che nel triangolo di vertici A(— 2 2),

B(4; 3), C(1; 7) il segmento che unisce i punti

medi di due lati @ parallelo al terzo lato e con-
gruente a meta di questo.

’6&tcrmina equazione della retta parall:.:la a
3x = 2y + 5 = 0 e passante per il punto medio del
segmento di estremi A (3;7) e B(— 1; — 3),

[3x -2y + 1 =0]
Dato il quadrilatero ABCD di vertici A(— 1; 0),
1 : ifica che si tratta
- —: 0}, D(0; 3), verifica
B(0; — 1), C( 3 )

[ [ "altezza.
i a la misura dell'altezza
di un trapezio e determin .
.
V10

iano la retta passante per
iano cartesiano alcola poi la di-
Disegna sul plano €t '% 2. Calco b
: 8 assi e pe .V
l'“ng:.n;e?;g::no p(5; — 1) dataleretta
stanz

" jone della retta r passan-
Determina ['equazion

9
1 2 ;— | edatala
te per i punti A(_ i D) . B(Z’ 2 )

i ione2kx— (k—1)y+4(k—1)=0;
rin;zs; e;?:ra:ljzlee valore di k le due rette sono
a

rallele;
b) 1r::'::flc:ola la distanza tra le due rette.

Determina 'equazione deil?. retta r pass?nte —pir
P(1; 3) e avente per coefficiente aflgolarF m=2;
calcola la misura dell’area_ del tr_langolo indivi-
duato dalla retta e dagli assi cartesiani.

T
[l\' —y—1=0;area = _l

Determina I'equazione della retta passante per
A(=5; 2) e B(3;2). Dopo aver verificato se il
punto P(5; — 3) appartiene a tale retta, calcola la
sua distanza dal punto A. [y=2;V125]

Dopo aver determinato lequazione della retta r
passante per A(2; — 3) e B(1;4), trova
nate del punto P appartenente a essa di
Determina poi I'equazione della re
per P e perpendicolare allq retta r,
7+ y =11 =0, p(3; 10); x

le coordi-
ascissa 3,
tta s passante

7y — 73 0]
Disegna sul piano cartesiano la retta r dj equazio-
N€Y=2x-3. Determina |e coordinate de
Punto di intersezione A

Trova le equazionj delle r
€on s perpendicolare 3

[A(0; -

I suo
on l'asse delle ordinate.
Clte s e t passanti per A,
" € I parallela alPasse %
“3)ix+ 2}' FO=({:y4 3= (]
Dato il triangolo dj very;

GA(~ 1;2), B(— o
Cl— 5 — 1), verifica ¢ i B{~4

he & un tri.

-mediana in

divide ogni
dell’'altra.)

¢ una ¢ doppia
18 12; (= 5; )

Determina I'equazione della r
bisettrice del 11 e v Quadrante Passante
A(3; 1). Rappresenta Poi la retta gy
siano determinando i puntj g . Cin cyj intersecy
rispettivamente I'asse delle asCisse e Iasse delle
ordinate. Calcola area ¢ perimetrq g triangolo

BOC. .
[x + y—4=0;B(4; 0); Clo; 4)i area = g,
perimetrg = g 4\ 2|

U parallely 414

per
Plano carte-




]Tra le rette del fascio di centro M(6; — 1) deter-
L]

| o ¥

nente alla retta AB, avent
dinata e I'equazione della retta r per P e perp

dicolare ad AB.

‘ 3k -2y —3=
ﬁ dato il triangolo di vertici  A(10; —11),
B(3;13), C(—6; 1).

a) Trova il perimetro.
b) Verifica se il triangolo & rettangolo.

¢) Considera i punti medi M

mina l'equazione della retta:
a) passante per origine;
b) parallela all’asse x;
¢) passante per P(2; — 5);
d) parallela alla retta che passa per Al—1;2) ©
B(4; 3).
== 1- xb)y==Lc)y=x- ?’;d]ly:-l—.r--—”—
’ 6 o 5
Trova per quale valore di k le rette r e s di equa-
zione, rispettivamente, (k+ 1)x—3y+2=0e

4x + 1
y= sono:
. 3
a) parallele;

b) perpendicolari.
Determina per quale valore di k la retta r passa

per il punto di ascissa 5 della retta s.

13 M
a) b)) =—i %"
w3k -2

Dato il fascio di rette di equazione:
2kx +2y +6— k=0,
determina k in modo che:

3
a) la retta passi per P(- i 2);

b) la retta sia parallela all'asse x;
¢) larettasia perpendicolare all’asse x;
d) larettasia parallela alla retta AB, con

g4~ 2 30

5 : L 2

!a) k= --2 «bh) k= 0; c}lmpusslblle; d)k = 3_]
crivi I'equazione della retta AB con A(—

B(5;6).
Jetermina le

I;=3)

coordinate di un punto P apparte-
e l'ascissa uguale all'or-
en-

0: P(33);r2x+3y — 155 0]

e NdeilatiACe CBe
verifica che il segmento MN & meta del lato AB.

d) Verifica che le rette MN ¢ AB sono parallele.

[a) 60]

/ y
Dato il quadrilatero di vertici A(—1; 0)

B(0; — 3), C(6; — 1), D(1; 4), verifica che il poli-

gono che si ottiene congiungendo i punti medi
dei suoi lati € un parallelogramma.

Tra le rette parallele a quella di equazione

6x — 8y + 1 = 0 trova quella che:

a) passa per A(2;0);

b) ha distanza dall’origine uguale a 3;

¢) ha ordinata all’origine uguale a 3;

d) passa per il punto di ascissa 5 della retta di

equazionex — 2y + 3 =0.

[a)3x—4y—6=0;b)3x — 4y T 15=0,

3x—dy—15=0;c)3x—4y+12=0d) Ix— 4y + 1 =0]

Scrivi 'equazione della retta AB con A==}
e B(1;5).

Determina le coordinate di un punto P apparte-
nente alla retta AB e avente Iordinata doppia
dell’ascissa. Determina il punto Q di intersezione
della retta AB con I'asse x e 'equazione della retta
r condotta per Q e perpendicolare ad AB.

3
3x~y+2=0;P(—2;—4};Q(~?;0):

r:3x+9y+2=0}

Determina 'equazione della retta p condotta per
P(3; 2) e parallela alla retta ABcon A(—2;4) e
B(— 2; — 3). Detti S il punto di intersezione della
retta BP con D'asse x e K il piede della perpendi-
colare condotta da A alla retta p, calcola I'area del
trapezio ABPK e I'area dei triangoli ABS e APS.
45 21

—__) i arédsps = . 4

x = 3;area, ppx = ;

areaps = 7

Scrivi I'equazione della retta p condotta per
P(4; — 1) e parallela alla retta AB con Al{—22)e
B(7; 2). Detti R il punto di intersezione della ret-
ta AP con I'asse y e H il piede della perpendicola-
re condotta da B alla retta p, determina l'area del

trapezio ABHP e l'area dei triangoli ABR e BRP.
| 9

y= - |, area ppp = 18; areaspp = 7;

areappp = 9}



Trova le coordinate dei vertici del triangolo indi-
viduato dalle rette di equazioni x — 3y — 13 = 0,
4x —y —8=0, 3x +2y —17=0 e calcolane
I'area. [(3;4), (1; — 4), (7; — 2); area = 22]

Trova perimetro e area del triangolo individuato
dalle rette di equazioney +2 =0, 3x — 4y +
— 11 = 0, 3x + 4y — 19 = 0, verificando che ¢
un triangolo isoscele. [perimetro = 18; area = 12]

Scrivi 'equazione della retta r passante per P (0; 4)
e parallela alla retta 2x —y +1=0, e calcola
I’area del quadrilatero limitato dalle due rette e
_ dagli assi cartesiani.

15
2x —y +4=0;area = ~l—'

Date le rette y—x=0, x+y—3=0(
x —4y — 3 =0, verifica che esse determinano un
triangolo rettangolo. Calcola poi I'area del trian-
golo e le coordinate del circocentro D.

; lr"n
area — -
-1 (

Determina per quale valore di k le rette (k + 1)x +

ty—4=0ekx + (k — 1)y + 2 = 0Osiinter-

secano sull’asse delle ordinate. l 1
s |

0 |

Determina per quale valore di k le rette
k—2)x++ky—1=0e2x—ky+2=0

si incontrano sull’asse delle ascisse. [k =1]

Di un parallelogramma ABCD sono noti I'equazio-

" ne del lato AB, y=—3x+6, il vertice C(— 1 1),

Pascissa — 4 del vertice D e 'ascissa — 6 del verti-
ce A.

Determina le coordinate mancanti dei vertici
A, B, D. [A(— 6;24); B(— 3; 15); D(— 45 10)]

Sono dati i punti A(—1; 3) e B(3; 1), ¢ M e il loro

punto medio.

a) Determina I'equazione dell’asse del segmento
AB e verifica che tale retta passa per lorigine
degli assi.

b) Conduci da B la retta r parallela a OM ¢ da O
la retta s parallela ad AB, ¢ trova le loro equa-
zioni.

¢) Detto D il punto di intersezione di r e s, stabi-
lisci la natura del quadrilatero ABDO e calco-
lane 'area.

‘ Q) y=2:b)riy=2x—=5,s:1y=——x

| = D

N
|

¢) D(2; — 1); aved =~
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| 3 (2%
x “—__’___"__‘_‘f— 3x 4
LR [(1;3)]
() —3x = (
%" 4x—2 _
y(2x+1) . x(2 - y) J — +3= > e [impos:uh]lc]
g d x—=1 [(4;2)) B
2)’(1——)=~x(y—i) L3x—-2)" P
\ X
) 1
e gy
i 4l+2 + T DR s I)
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4 5
Sl | (2(x +y) =3
r _ - 24!—[)
yrxt . xH3x+9 x—8 _ 6"+i * ___(9«‘#“
{ =3 % 3—% [(—3;18)] { 2;2 3 Hﬁ) <77 [impossibile]
|~ +¥=3x ‘y-—l._l:_-____l‘—)’
e 11 (2+x _x+l _ %
4 };+4 iv [(—2=2)] ¢ 1+ y yxy f=25~3)]
[ 3y +1  5x L EST
i el (3x -2 3x -5 4
3x—y(1—20) =2(1+% i -3 +3 9-42 [{_, 1
{ 1 2x+3_3 ‘(T.Zﬂ =1 iy 8 i
(x—l)(—j)" y e X -1 x =3
> fax =1 2%~3
LI S 3y +2 3y -2
'y - x+1 x-2 . o -4 3y—10 [impossibile]
ly—x= o] [impossibile] e =3 = e
'2""!{___3 '2y—1=1+2x
+ .2 3 X 3x
A - 1(15:6)] 14 2 [(4:2)]
k—3-x——2-y— \x+y 3




e B : ; in .
Risolvi e discuti i seguenti sistemi letterali nelle incognite x e y al variare del parametro 10

‘3.\' =y =b6ta -1
x+2y =2 +1)

{x+)*=3a
2x +4y =0

|(2a;5 1))

[(6a; — 3a)]

{3ax+5ay+2a‘—a
+y=3 la # 0,(9; — 6);a = 0, indet.]

{Zx L [(a; — 2a)]

x+5r=—7a
ix+4y=a
lx+3y=2a
{ax+ay=a
ax +(a +1)y=2a
la#0,(1—a;a)a=0, indet.]

{x+3y=a [(‘“15.“_5”
x =yl "

5bx+b—by=4b

[(5a; —a)]

l2bx —b+by =0
{b #0, (—;—-;—%);b =0, indet.]
{k(xﬁ-}’) J"+5)=‘Ic
kx +2ky +k =

{a(x-1)+2x+y=7
a(-2x—1)=3y+3

x—=y=1l—ay
3(a—2)y=x+a—7

lllllllllllllllllllllllllllllllll L N ]

[k#i&z\k#{),( T );k=3,indet.;k=0.imp.

-3 ..—:a'—'lz
Al [aa&z(.sz'i)fl"zmdctl
[3ax+4y=—4ﬂ
2ax — 4y = 24a
’ [a¢0(4-4a)a-—0mdet!
{ax+y+1=a-’x
x—a_y+y=ﬂ"1 ,
a—1 —“). —o'dt]
— L d = , 1N et.
[a#:(},( s "~ 8

x-pQ+)-x*+x=a+tb—»
[(a;a — b)]

x—y=b
[(x +1)—-x*—y=2a

(y +x)(1—a) +ay — 2x=1+a(l—x)
[(3a;4a + 1)]

[ax+y=5 ' 1
(@a+2)x—3y=a kS
(15+a _@=S-my . 1.

4a +2° 4a+2 ) e

3k+5 5-2k

[a=—6,indet;a# — 6, (4; — 3a — 1))

a=~%,imp-;aat—l§_,(a3- Ha+13 2a—-13 ”

7 3=7% "M~}



Risolvi i seguent sisqor: 2 R
Sistemyg. ) tro 1n 4+
r Quando hecessario, discuti i sistemi al variare del parame
'\+‘!‘ 1 d == .‘-'24 =
- Z=)
= = = 3
8 A By (15 151)] er,v””ﬂzz
; ) : dy +3x)+47
2.\‘+}!—-”;..: )
S i (=172 3z -0 =y +3 (45 5]
TR AN =2 B =
\+2}r——41 / )I 42(x+}’) 3 Z o
5x*4(}'+2+1)
I+).f—-z-—6 . > -~
X+ v = [ == +z)-‘-‘5x ___:—ﬂ
; 1(3;.0; - 3)] A (- HE)
XxX+tz= 3x__4)}-] )+7 Ao
3 5_3x+2),:2(y+z L
2%+ 3y—uz =Q f : ;
o = +2!+3Z: o
% =i Baiy [ —1=1)] & e s B [(1 2; q)‘]
L3x+2}f+4z-_—__3 (3x +4y ;
10x+5}"325'4
= — = "
Al By ra=3 _1_']'1)
x—z=4 [impossibile] P (}. o
y=a—1 3x+3):+3z=7
N = Zr i3 [x—)f‘i‘?.’:o ; |
y=x [indeterminato] i~ 55 # 2=~ 2 ’(H_’_ l;Fz"
L A 2 +3p—22=3
(c+2—1=0 3x —y=10-22 (1_1 I)
A [(~is—22)] -y =17—"0tx sl
e x—22=—5-2y |
| 2X =g ;
gpopy g = | L7 1\
’3x—2y=1 {10x =5y +10z2=—3 (1—--;{ ;—ﬁ--)
1 i "t i d”
2x +y—32=2 [impossibile] (2x +y +2=2
k4x=62-2}’+1 I")»(-—l }y_ .-;..+_2
: 3 ? 3
13~ y x 3 2}'____1 2
xX=—>5 { i +— . —
1 . [(5: 15 2)] 2 4 1 2 [ = 2:2)]
3}’=z+l E_x__]- 1
, B~ y= -
x—2z [ 0 et P e
x—3y=u—"5 2 : P fimpossibile
z—y+2x __3 > ok 8l
\ 3 2 \ 3 2



I‘ll sacchi ftume
M0 sacehi (i frun
mente ugual al
Quanto Pesa Clasey
sacco di mais?

No e R (s |
kll MAIs ey
e SPesano 1oaa ke
e b ] H : .
il ~| di mais, risprlti\f;lt‘
i Ny pesano 1894 iy
sdogoy l 3
oy frumento ¢ Clascun
) £y /

Un bibliotecar; .
CCano v > di
Vol u.hslmrw i ordine dei libri
¢ b

di storia s i
tasugli scaffali g una libreria. §
{ e, Se mette 8

libri s ‘ '

oy v ogm scatfale, ne riman
oo 1 » H H : | Ay

: ¢ mette 6 libri sy ogni x“ \
rera ma eli N

o “nm gli rest
Cve sistemare il b

" VUoto uno; se in-
- alfale, riempie la li-
?{ ]? uori 2 libri. Quanti libri
ibliotecario? 132]

1 :
0 un numero di due cifre |

dellé de a differenza tra la cifra

¢ine e que :
cifa delle de“qm.ua delle unita ¢ 4. Dividendo la
T cine aumentata di 3 per la cifra delle
» SLOLIENE per quoziente 4 e resto 1. Trova il
—— 3 Ldrova i
[62]

Determi : ,
e 1mlma dug numeri naturali, sapendo che la
mma divisa per la loro differenza da per

quoziente 3 e resto 4 e che la somma di 2 del
6

. . 2
maggiore e di Y del minore vale 7. [18; 10}

.5
Sommando ai E— della somma di due numeri i

3

y della loro differenza, si ottiene 37. Sapen-
i

do che sommando i £ del minore al maggiore si

ottiene 26, determina i due numeri naturali. [7; 23]

Il rapporto tra la differenza di due numeri e la

1
somma aumentata di 6 ¢ % Aggiungendo 3

re e togliendo 6 al maggiore, si
Determina i due nu-
[6; 15]

al numero mino
ottiene lo stesso risultato.

meri.

Due numeri naturali sono rispettivamente pro-
porzionali ai numeri 3 e 5 secondo uno stesso
fattore di proporzionalita. Aggiungendo 2 al mi-
nore e togliendo 5 al maggiore, si ottengono due

7 .
numeri il cui rapporto e -——U _Trova i due nu-
: (33; 55]

meri.
due fratelli vale la meta

>
oro somma vale i -3— del-

La differenza delle eta di

dell’eta del minore, lal

I'eta del maggiore. Determina le due eta.

[indeterminato)

y i due cifre |

[ un numer
clle unitd. S
o che & minore

doppia di quella d
cifre si ottiene un 20 it
del primo di 36. Determind | ‘Fujz{lz (lefine ot
. s la ¢

za. (Suggerimento. Ge x € 14 ?Il‘::]a- i,

quella delle unita, i| numero €
ndo che il denomi-
aumentato di
tore € aumen-

Determina una frazione, sapc v
natore ¢ il doppio dcl_nu’mf_rﬂ
jo dil il pumera

| ¢ che, diminuenc MELE L gt
‘11l de i si ottiene 13 azlo-
tando di 1 il denominatore, :
r —
ne —3— : 1 ]

i vi sono 23 confezion!
no3 cioccolatini
amente le confe-

calcola quante
quante

(17; 6]

In un negozio di alimentar
di cioccolatini. Alcune conteng0®
 altre 10, Sapendo che complessive
zioni contengono 111 cioccolatini, cait
sono le confezioni da 3 cioccolatini €
quelle da 10.

entare sono iscritti 18 alunni.

Sapendo che alcuni di questi hanno 5 arnni ¢ altri
6, e che l'eta complessiva degli iscritti € di IF)O
anni, calcola quanti sono i bambini di 5 annt €

quanti di 6. 8; 10]

[n una prima elem

per conto di un
per complessivi
uto ciascuno dei
er il primo sono

Un'agenzia immobiliare vende
ciente due appartamenti
€ 400000. A quanto ¢ stato vend
due appartamenti sapendo che p
o T -
stati spesi in pitt i — del prezzo del secondo?
* [€ 220000, € 180 000]
In un numero di due cifre la somma delle cifre &
11. Dividendo il numero per la cifra delle decine,
si ottiene per quoziente 14 e resto 1. Trova il nu-

mero. [ 29 i

L’Eté:l di una madre supera di 5 il quintuplo
felleta del figlio. Tra 7 anni I'eta della madre
sommata a quella del figlio dara per risultato 55.
Trova le due eta. [35; 6]

In una fabbrica ci sono 2 macchine, la prima pro-
duce 10 pezzi all'ora, la seconda 7 pezzi all’ora.
Le d‘ue macchine hanno prodotto in tutto 191
pezzi, Ia\forando complessivamente 23 ore. De-
termina il numero dei pezzi prodotti dall’'una e
dall’altra macchina. [100; 91)



ihsolvn I seguenti sistem;
erminato o impossibyjle.

e e

[x—y-_—,4
% SR =4=2
y=38 (5:1)] [” Y
3 ytrx=1
{x+?y=2 .
4x—2y-_-.._3 |\(.__1_‘_I_ x_l’_—_--é-
. B8 I B _2
{)’—6-3:: }—x*—;')':l
y—2%=— ((2;0)] 2
{Zx-y..—.g, 3x~8)'=’12
M 2 19 \
=y=1 [(-?;--5—)] —]-'c+4}’_’3
x=4
[ y + 1 (x +2)}—1=x""2%
4x— 16y =3 [impossibile] [4 -
g =] ==

...........
-----------
.....
................................................................

x(x+y)-3=x+x3+xy—2y
3x—y)+2=0

——

{10(;:»1 +7y—(x+1)(x—1)=x(1—x)+1
6x +7y =9

[1+3(2x—2)(i+x) 6x>+3=2y —6x +4
x=3yti=0

[6+(2x—l(l+y)+?y—1—y(7x~1)
16(x —1)+12(y +1) +24[(x +y) — 1] =8(2y = 1)

——.t J(f'l'l_i
) 5)

[)’-H 2o 6x+y(x+1)=10+y(y+x+l)-x

2+ Hx+(xty - D=2+t +yiH 29ty 4

2(3x ~2) 4 =2(x~ )

{Z(x y)=2-x
[1 - 293 (x}—y? )= (k2= p)P= (P —x?)(xP+y?) + 1

s ==+ =y =X =xl1+)
(1+x2)+3x+x =xy+(l+x) +4y 13

1 TN ol SN
HEoje-oeg]-3

-i—(?:x— [1i+y=9

D

1conil m : ¢ determ
etodo di riduzione, dopo aver stabilito, per ciascunc; ¢ ¢ ¢4

inatOs inde‘

=)

& -
-----------------

|l 1 = )
8 B
((3 5)]
impossibile|
{indeternunato|




Dopo aver eseguito le moltiplicazioni e divisioni indicate, trasporta fuori dal segno di radice i fattori possibili.
Supponi che i fattori che compongono i radicandi siano positivi.

| i 3 9 - l 3
V24 - V30; \/i'\/"}_; 1/2'\/—2- ]2\/5;*-—’-\/3;--—
125 _ 10
\/ ‘\/ if 1 I 2 == X 14 X i
4a’b*-V4a b /—xz f 27 2a A /4a_rbl(l. sl _ﬂ,))__‘

81
X~ 2 {/a—Zb S \/
e — & . — 2 2 S 2 L e —
\/az—-tib2 xX—2y =3 (x y) & ?.b) a+2by
2 34 3x— 3% — | B e
gf \/"-—;)\/" e EAAY oy
=] %+ 1 X =1

[42-1 f2a-1 V2a+ 1
(251“])'1 24 + 1 2:! -1
a-1 1 . [ 1 & | K
--——-a---__w " P AP +££2 42 \/ . \/ e N 4
u Jﬂ 4((2 e ])4 al —1 ‘ ala : - 1) \/”

a*—4q 4 4 (a 4) a* 4+ 2a + 4 l\/(t-' ¢ 2)°




Semplifica le segue

nti espressioni, suppone Al . . e ss ot 0 0n SONO POste
. s v endo ver ificate le M [ wili evercizi in cut non £ POSte cop .
nisulle espre ‘ le C.1. (Negli esercizi i ndizj,,

ssioni letterali, supponi che i fattori che compongono i radicandi siano non negativi.

VI -\ (tb=1). v

3

((a +2)Va+(l ~b) Vi,

e

Va‘b: VaVaab

Vad = Vi +2Va + Vi
I\/J:’l

2 - = "
Wa=—Vat+Vy-—Va

a3 | =3

S
il

% Va- %\-’F - Va +04-Vb
é . (V2+12V73
V162 - V32 + 5V 16— V54 + V250
3]
(4+V2) - (2V2 - 1)) -3(4V2 +2) .
5V5 -4

[(2\"%4‘1)(2\@«*1}-—(\/3_1)1_(-\/5_4)2]:2 | H
|- Vab +9 V]

6\ab —3Va —7Vab +2Va+9Vb+Va
3ab* [ ﬁ

R I E Ja
/lr\/l b ‘ 27

N ITE \/—" (V20— b)Y

VB

V(2 +3)

VV(2x +3)*: Vax +3 - l
e 3 ; “__V] i Vx

3_{___,2_+.‘l/xyj_,}’-l_\'fsx—S)J y ' Y

[

¥ )
- Ja-by [ xty (ff'“ I L.
x4 _y“ ; (x —){]3 ' a—2b XY )\J [,l'l { l‘p"']fn‘ .‘.!?]
3 2 ' =y N ._3 __l_ _
‘/ a’+2ab+b _ | @* = bla—b) : /u1 +[r‘ . o TR
a® = 3a%b + 3ab* - b* a+b Y &=V a—b
\/a"+203+a +\/a-‘+4a-’+4a _"‘[ Q@ o
a+6a+9 a+6a+9 a‘+6a+9 Bl

‘/a2~l _‘/a1~4 ‘/ a+2 J  tav1) |
d+a=-2 ¥ a+l a+2a+] l\'f'(.}u)*z.; )|

]

3




Razionalizza i denominatori delle seguenti frazioni
1 ! N

- - - 2 o
V2 V27 v R l_:’" 2ot
20 5 . 2 3 3
e —————-—; e ol 3 :_"l
\ 10 V2 BV & [zv’ﬁ %\/3 —V2
1 3+V3 wil i
= / V2 V3+1 V7]
s e V7 [ 5 @ B 7 i
- 2 ;
5. 8 s 12 s= V36 -
V4 Ve s [2\/5; — V4|
4 g 2x I —p
N2’ ~/3° s [2V4; V812 VX
,. ] 2x > 2x % B e R
‘7;'; 'v;;_a W [ < ;?\t 3.‘{';‘;‘ VJL}']
ab? 2x%y 2a° b e
» > . N = f ;_"\2 b
abx Vxy V18ab [x WELN G g * ]
% £ V2a+2 _ [sz V3a_ Vax(a+1) ]
3Vox 2a\V3a ’ 2ax 6 ' 6a> ax
x—1 | at—4 : S ['Vx—-1;(a-2)\/c1+2;3\/y+3]
V-1~ Va+2 Vy+3
2 - v P
J _ a?+2ab +b ; x—) [———a+b;(u+b)'\fﬂ+b;\/x')’]
2 , . RP—
xy 2ab h A ! [Vx%y;2 Vab® 2x V16x?y’]
2~-1"' Vi+1’ V61
4 3 . 10° (V35— 1;V5+V2;5(V3+1)]
541’ V5-V2’ a1

%
|
3

x— 1

”
|

[\/;—*\/;; b ;x+2\/)7J

s



Va(x +V2) + V5(x - V5)=0
" ﬁ B
(Vix— 22+ Vix(3— VIx)=x—3 7
; 5(\’7\]
— h)
5\«5(.\-+\f"10)—10\/?(1+\/'5'x)f5(\f*101=9 _'
I ' [“L(S Iy
V5 5 T 2Vs 3\/54"65.]
rn
S — — 16(\‘,‘ !
513 - _\V2 —-3(1-—\/5.1!)(1 x)— (3—7x) Wy
)\ 2[3(x + V)& V3)+5V2(x = V2] =Ly
+V3  (V3-1x Feomb o
—7'——_-_-—7—/"'1' 3—1 3*-[]
\3"‘1 3+1 L 3 |
gl NG Vi
| 1-‘\/2 a 4 __"':{:‘\\
'2x+\/§_x Ig\}:) ___.J
b 5 2 S2+V)
g-aVE x-3 W0 g 9V24,
2 2 3V/2 “‘«.‘;‘*]I
e T = P -
P IV2 22— V2x+2 ot V2 2=V
Vix—Vi+l 2+2V2x Vix+VE _ x+V6 S
= +____————"=__————_ e
! ‘\/3 3\/5 2 6 3 l
(V3+8)x 3V3-2V3x _ V3x _
Y x+2V3 x—2V3 [18(2- V)
243V5  VB-3_ V5ol g "
| 5x+2VE x4 2+ V5x "_?{‘]
d
£_+ \/_ \/.?T \/3"'1 B x+2\/3- + 2 l X
: R — ~ —_— ] ——
V3i-1 x+V3 -3 3 3x — VI
2 ’ .‘El?._‘f_l]
/x+'\/5_— x-V2 4 | 2
\x—\/i x+\/2__x2_2 \/‘J_ l + 2\/_ \/5
[E] 3V IV
&= 1V3
2 + \/E*l'] B \/E.}.l [-—-—-——3—-—-“’
Vax-1 wi-1 Vix+l V3
l6+4V2] A =i Vis V2
ire ok X +2Vix+2  2x+V2) 2
ot F=NIX V3 [lmPO)'slbllc
wx2+\/§x IZ— 31'_ A
[impossibile] \/_4x L 2Vox-4 _ ¢
3Ix—3  x2—2V3ix+3 3



Risolvi le seguenti disequazioni. :
— g 5V 2x 3 3V 6x .
Vax —3>x— (V2 +1) (x> V2] . Ca x}ﬁ_&}
4
3 3 2(4V3
~V3x+x<V3+1 [x>—2—V3] (V3 +3)(x —2)<2+3x l:x<_(___3§_jgl1
5 5 +2 X * P
Vax—V5>5+2V5(x—1) [x<1-V5 T g = 3
i ] 1-V3~ 1+V3 e
. = V3 -4 2 A
3x = V3 +1>(3V3 +2)x [x<—-—-13 } (3—V5)(x +2)>V5x [x<;(3_\[§_ﬁl_)j
11
20x - VE)= (V3 - V2P = V2(x —2) +3 (x =7
V3x+1-V3 » 2V3x ’ ‘ NG
Va2 T V-l [x o s
3
2bx +V5<V5bx —3 (b <0) s i
X<
a-V2 a+V2 [a<—. 2va>\/§”> = a. " -
; ——i~2<a<Vix < \/:a;
4

=~-V2va=V2, perde di signiﬁcamJ



\n/_z@_ +3)
y+2 '
\/_fh:.' - 4
-1 "
Jﬁ5ﬁu+n
x2-16

QGT+hﬁ+3a+L

(x=S1vx=2ax#4]

[—4=x<4]



R et 2P = 1 4 (Ax 4 1D)(dx ~ 1)
(e

RIRY +1)=(2- x)x43) =136

=G D) e itit gl 4=t 1D
__..———'-__'-___-— —_—
2(3\4-10) - 3x+l
6 3
Z_x-\/f: \/— 6
+2x=2x—1)1+V3x)——=
e 2= ( ) ( x) vy
6 — 3x & xr+2 R 4 — x?
5 15 3
(x-2(x+2) 11 4-2x
+ e
3 9 9

(x—1)P=x(x— D—(x+3)(x—2)—19

(x+1)[2B3x—1)—(4+ 5x)] =2(x—1)(x+2)+4

-1 , . ] 2
—_— — +_ — _— —
2(x 4) 3(x 6) 3

(x—2)(2+2x+4)+ (x—572=x(x—1)

(- x)(2+x)=(2—3)2+2x+ 42

x(x—2)—2x(2x —3)=(3 —x)(x -1)—6—(2x—3)*+18

(3x + 1)(x + 3) =—;-(1 - x)(7x +9)

2( —%)(x—l)=3(x+l)(x—%)+2

2 Ftx  (x+2E+1)

15 6 10

(4=3x)' = (x +2)(2x +3) —6=1—x(1 +x) — 18x — 12x
< +x—5)( - 3-—x)_x2_x+4 5 B~

2

4
—2-(_6.1'_5._"‘3_&—2)2 x 1
3 2 4 s

(0; 4]
[impossibile]

[—2;6]

[impossibile]

55
B

[0; 4]

(—2;0]

(- 5;0]

(+V3]

[i;npossibilel

(0 11]

[—2;12]



_ E 2 5 [~ 3;6) : |
: X -2 ]ﬁ X | v 1 (
.{1 ' L ”); F"'I ;I_‘..' ) N
! v+ 5 Ax
z{ 10 ’ ¥4 P |
o ” | & "1; J] Jxt 4 5 . !
¢~ | A ' X : | | U no
; |
" s X y | X+ 1 % ]
] 2 —X [1 k'(\-l\“iﬂl - 20 _r’ X ) 2% ~3
X \ ';_ xz 4 xX+4+2 - 2 limpe bil
2 — limpossibile] - . 4 _21-x
el s E~3" R43 ey [+ 3 non acc|
Y 9(x+1) 5 |
(D =2 - i N 4
r\f' | 4 ’ =] m T e o [ non acc |
--------------------- * 1 (x-_ l} I M
w+1 . L S @ e TR e
Tl @D Dy F—;I]
x 3 15+7x 4
#~5 2x 2x% — 10x [impossibile]
3 s X + 2 ke, 12— 11x |
-9 %-3 Stz 9= [impossibile]
) B X4 1
246 2t+12 2% [~ 3;4]
3 1 1 2
2x+4 ) =2 x 2+ 2x
2 _.-2 _2 1
3(x+2) x+2 3x 3 (2 doppial
¥ - 4 = 8 : ‘
x<2 ®x+3 .P—a [0; 2 non accettabile]
X=5 80 & " o . S
x+3 ¥ x2—9 _?+ T [impossibile]
2x 8x*+3 b 8 (0= 1]
2Xx—1 4P—-1 2x+1 :
X +_l_+ 1 e X li \/2_I
x—=1 x x-xX £L-—x =
2x+ V2 2 i
3x—1 2x — 3 B —9—;1}
2x+8  4(x+1) 40 1 3]
Sx-1) 3 x~13 [';E_
X X2 4x — 2x? 0._3_
e

3(1— A ):]—- 1
1 4+x ] —x2



. l
ti equazioni nell'incognita x eseguendo la discussione quando ¢ necessaria,
- ‘ .
4 e sepuat
v '|\ 1 h N
Rist®
vy ab — 60" =10
X

o
L™ 4K; 5k

4
Gk +ki=0 (k= 0: 0 doppia; k = 0: impossibile]
saix? —20a*x =0

S5a°x- — 2

];ﬂ =0 indet.; a=0Q: 0. ‘&{E‘
| 7
wi—1lax+ 14a°=0 2{?:%—&_\[
2 1 |
Smx’ =

[m=0:indet.: m = 0:0

doppia]
xi=2ax—2x=0 10:2(a + 1))
x?— 10ax +25a2 =0 ‘ |5a doppia]
2+ kx —x =0 Kk=0:0;k.=0:0,-li—k—}

b — 3 )
—4x*—12ax —9g2 =) {H—j——a doppial
x?—12kx + 36k2 = [6k doppia]
x2+3k2=0 (k= 0:0 doppia; k = - impossibile]
2 5 a a 2
Al +— =2 = R s
Tl T [ 3'34
x2—2kx—3k2=0 [—k 3k
a

4ax?® — g3 = {1110: indet.; c!;‘-(}:i—j—]
(a — 2)x2 =0 la=2:indet;a# 2; 0 doppia]
_bz___ Sbx 4o
6 .6 >

b b
1
20V2x2 = 0 [a = 0:indet.; a # 0: 0 doppia]

¥ ssibile; b = 0: 0 doppia)
2x% — 4bx + 3b2 = 0 [b # 0: impossibile:

% ) J
—ala
£
3x* —8ax + 4g2 = : ”J
[0;“6‘
i Wl _[a; - 2a)
2a* — gx — x2=

x2+8a% + 15a¢ =0



Risolvi in " le seguenti equazioni nell'incognita x.

x~=3J x=3 x—13

_.____.._.....2— - s

x— ] x+2 x-+x-2

£L-~2x+5 x+3 x+2
F~Sx+8 x-2 X3

Il

2 ] - 3

I.

x—3 x+2 x—x—6

2-p-x 3x _ ]-:-2..’(
2—22-3  (x-2)(x2-2x—3) *£—5x+6
2x 3 30 + 5x° — 36x
+ +4=—
x—4 x—3 x—7x+12
2 . 3 10 + 2x 25

| T - - 3 Y e
6x—15 3x  4x*—20x+ 25 12x° — 60x% + 75x
3x - V2 2(*-1-2V2)

x—V2 x-2V2  x2-3V2x+4

=1 .y-2 1 2ly—8

.+.
-2 -1 3 27y -27y+6

10-2x  4-3x _1 x* — 40x + 31
3=-3x  1-2x 3 3022-3x+1)

10; — 2 non accettabile]

105 2 non accettabile]

(i — 4]

[impossibile]

e Ak |

10 non accettabile; 30]

Limpossibile]

[impossibile]

[— 1; + 1 non accettabile|



; 3
Ny — dmx 2m = 1 =0,conm #* —;
(am : 2
a dei reciproci delle radici ¢ uguale a 4;

1) la somm ; . . & e
o lei reciproci delle radici ¢ nulla.

h) la sommat

2) la somma dei reciproci delle radici ¢ : :

p) la somma dei reciproci dei quadrati delle radici e 2.

ke — (2k + DNx+k+1=0;

2) lasomma dei quadrati delle radici ¢ uguale a 6;

b) la somma dei reciproci delle radici & uguale a — 2;
¢) lasomma dei cubi delle radici & uguale a 2.

si-m+1)x+m=0;

a) la somma dei reciproci dei quadrati delle radici & —;
b) la somma dei cubi delle radici & 9; 4
¢) lasomma dei cubi dei reciproci delle radici e 28.

x2=2x+k=0;

a) la somma dei quadrati delle radici € 4;

b) la somma dei cubi delle radici e — 12;

¢) la somma dei reciproci dei cubi delle radici & 0.

la) m = 1; b) m = () non accettabile]

l+

+V5 3 .
[a)k=-—4—3-;b)k=——4—;c)3kee~1}

1
[a)m=i2;b)m=2;c)m =?]

10 4
[a) k=0;b)k = 5 non accettabile; ¢) k = —non accettabile}
i



; P‘,".“ 4 :II-\- 4 .'i — I {]. Lul] a# ) l'
. s & uguale a 2; ;
y gna soluzione & uguale  2;
| Je soluriont sono reali e distinte:
3 la somma det reciproci delle radici ¢ 4:
1) 1t quadrato della somma defle soluzioni &
n

' ln'lp‘r‘"']u’ 'JCI Prl)dﬂli(l dt‘“t‘ .\(‘lhi'ji{m]]i mi ‘hi'f’l'lLde per
coluziont sono opposte. .

o) e

dJa=——;b)VaE Ric)a=—;d)VaE
3

-

X .
4) le radici sono uguali;

b) le radici sono reali e distinte;

o) una radice nulla;

d) lasomma delle radici & positiva;

¢) il prodotto delle radici ¢ positivo. () m = liblm < i) me =0 d)m = 13¢) O< = 1)

w+m=0;

k-3 -2k +1x+k=0 conk#3;

a) le soluzioni sono reali;

b) la somma delle radici & positiva;

¢) il prodotto delle radici & uguale al triplo della loro somma;
d) le radici sono discordi. , .
[a)k = —?,k #3hb)k >30)k =- —S-;d)o ek« 3]

4-KB)x*—4x+1=0, conk#*2;
a) le radici sono reali;

b) x; = X2
c) ;= — Xz
d)x,=—2;
| 1
e)—2—+—3-=10. 5
1 = [a)VkER,k #x24b)k=0FkER Ak =% —e)k== 1]
X —4x+4-ki=0;
1 l
g) —=f——=i
X X3
b) x}+x3=10;
¢) x{+x}=40. A k=%2V3bk=%1Lc)k=2V2)

2x*+ (3—2k) x — 3k = 0;

a) le radici sono reali;

b) le radici sono negative;

¢) la differenza delle radici e 1;

d) il prodotto dei reciproci delle radici & —;
e) una radice & doppia dell’altra.

5 1 3



1 ‘e
olviles
Ris0

2401x* = 81

j°+243 =0

<0 4+31x°—32=0

194 481x* = 2401

G-I —~Tx+86=10

12x* + 28x2 + 15 =

x*—13b%2% + 36b* =
fde— Ix? 4 T5a¥ = )
32a°b0 + x5 =
x*~97x% 4+ 1296 = 0

—

|

guenti equazioni nell’incognita .

-1 =.

3]
2 27
» 2 b 3

[impossibile]

1= 285 = 53]

0.1‘4
. L

= 2ab?)

. |
25"+ x2 = 13% 4 =7

x* —53x2 4 196 =

{3 ¥

10x° — 111x2 + 111x - 10 =0 l‘—l; 10; T1|

¢ 3

4 2 . ] 1 —

4x* —17x2 4+ 4= e 1 = 3d]
2 2

x* — 13g4x2 + 36a8 =

(2x2 — 4)3 =216

[+ V3]

x® + 15b%* — 16b8 = g [— b; b)
1

7% = 57x2 4+ 57x — 7= [1; % h}

b
' 1
56x> 4+ 90x2 — 28x e B ey [0; - 2: -;1_}

x* = 100x2 + 2304 = ¢

27x3—-54x2+36x-8=0 [ J



' 178 4 4a' = 0 B,

£ . e

) 10x(1 ~x)  2-x

B a—

v+l IHx-2  2-3«

i N 1 ~d |l
3
. . l |
X Uly© 4 Q)y ] {) 1: 9;
1]
Nt 42 0 l L 2 V3
3
X" =2VERi= 3y =) \n, V3 —E‘—
X" =6a‘x"+8a'=90 [+ aV2 * 2a)
v 2% = 235=8 4_2.\/3
] -
Lod 3 - 3 :
4+ 45 - 29¢1 = ¢ !:—;1‘\@
2
e [~ 15 2)
36x ""b\ - bt = t..f.’..-_ﬁ
3-
4x" - 28x? +45=0 ii\@;tm
2 5 |
XJ“DI--Li-:Q Il'ii
- 16 $ B
o 1 1
4’ +8x?—x —2=0 +— =2
2
gl oo B o i\/i;t\/g-
6 " 2 3 |
? 3 1
X‘——x3+~l—=0 :—1-;1—\/5
4 8 2 ¥ |
8x* —2V2x?—2x = [0; \/5;—\/5
2 & |
, 1(2 2 1 Vi
B R S ey i pt- S Py
3 27 3 3
'LJL"’—25{J=6—LJ‘:4 (% 4]
2 2
1
6x° +43x>+43x +6=0 |—-1; - —?]
26 , | [ 1]
—xl——+x'=0 + —
9 3 3
x2=-1=]-%3 (1]
3 1Y6 64 [__2“_ _14_]
(4x 2) 729 T

i

9x? ~ 2a’ " _2;1" ~-x  a’+3x?—ax

3% = 3x Jax — 9x?
“mpossihilcl

70 5\ 5
b —xP+5|—] = it e fe
g ( 3) 3 2

al
x? 4
FAr =
] -
5 + (6x2)* — 109x* =0 [: FiLk =
3

6x2+1 x—2 20x*+4x 2 3]
+ = 3 "l;-—;-_.
%—1 x+2 x-—4 3°3

x}+91x2-91lx—1=0 [I; - 10: -__l_

(Bx“w bﬁ)z= 2b'12 + 47b5%* [+ b]

1/(3
2% mo— | —— 55 e
2 \2 )

4 i
8x4—5\/§x2+—;—=0 [i \/21_2 + \/1—2]
4

(2x = ab)* = (3x + 2ab)* [— 3ab; — u—:-]

(=40 (x? + 4x) =3(x2 - 6) (= 1; =3V

2° -3 - Bx+ 12=0 [*};—3;4

1:

X' =—xlt — 1= i B
8 Bx 1l=0 [I, 8; 5

x¢+ (a® = b*)x? — g% = [— a; b)
23 ]

! 3 9 =3
._.I.'....x3__1__0 i
16 x [£2]



. :oni di una retta r e di una parabola p, stabilisci se r & tangente, s
Date le seguenti equazioni de e P p» g ecamegestemaap.
Verifica il risultato disegnando il graiico.
p— l .2 -3

y == 2x — 1, pry = ?_1 + 1.

ry =—X g =—xtFx

ry=4x+35 py=2x>—3x—9

1 , o 1
ry =3x -5 Iy =23 &1 ?
il Bl W
ry = 6x, piy =x"+3x 4

Data la parabola di equazione y = x2 + 6x, determina le equazioni delle rette passanti per P(— 5; - ),
tangenti alla parabola. [y=—2x— 16y =~ 6x - 3

Scrivi le equazioni delle rette passanti per P(2; 8) e tangenti alla parabola di equazione y = — 2x* + 16x - U
Determina inoltre le coordinate dei punti di tangenza. [y = 16x — 24;y = 8, A(4;8); B(0; - 24)

Verifica che la retta tangente alla parabola di equazione y = ?xz — x nell'origine & la bisettrice del secon

do e del quarto quadrante.

1 _ : ‘
Verifica che la parabola y = ?xz + 4x + 8 & tangente all’asse x e scrivi le coordinate del punto d; ;af_gefzg}

odi
Calcola I'equazione della retta tangente alla parabola di equazione y = — 25 + x + 104 suofifﬂ_ |
ascissa nulla e verifica che la retta ¢ parallela alla bisettrice del primo e del terzo quadrante. s

el pu¥

~ B

; : 1
~ Data la parabola di equazione y = — —z-x" — 4x — 6, determina I'equazione della retta tangente
i

di intersezione fra la parabola e I’asse ¥. ="
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Vil =X¥ '—l— = Vi - )
¥ " > sl 4 -

|-y +xl | x(Bx +16)_ 3x #2 i 2

-—

- d 8 4 3

5 6| 6
i(-l?-:c+90 - —{20x + — (- 10}2]—x2<0
512 5 5
1)? 2+ 9% 1
s = = N e e —(x+ 1) >0
( 2)[2 (— 2x)°] 5 2( )

X
(1—-x)+x(x *-3)>1—2x(1—3-)

1(x + 5)%—(x — 3)(x +3) >2(6x +5) +22x

(2x + 1)*— (3 — x)(x +2)=2+5x+ (1 —x)?

= 2 - + R +6
(3-2) | 21— +2) . 3x
12 3 4
20x — 1)(x+ 1) 4 x(x + 2) i x4+ x(1 + x)
3 6 3

(x+5?%—8(-x—5+(—4)>*=0

PRLL, ol EN.
(x 3) 3- "7 g
INE 1 3
¥4—] E—|X¥+—
S

1\ 1
(-’f"'”z"“(—T) —?(x-!-l)‘EO
( - l)2+2(2 L g 2
3 x+2)+(x—l)+1>o

(x -%)(x +—;-)>_l"?(\/gh (V6 + 1)

~3~=/%5
e e

[x < =12vx >0

deae
<x<-d]
[x <0vx >3
[VxER - {7)]

[x = - V2vx=V3

—&:Vﬁ

x>

[~2=x=]]

[x = =9
[Vx€ER]

| 1
xX=sE—-|lvxa—
2-
[-8(;:-:‘1
4.

| 3

- e i W

2 &
=%

g -

6-l

.

x 7|




eby — 1208 < 5x2=0 (b<0)

be",xa’_i |
. Sb-
b

x’:-—z—-Vx:_;Jsb.

I
1 (b =x) = —(x*+5b) <0 (b>0)

4

-

. 3 - j |
—xl=x+0-3b+2<0 (b > 2) x<l-bvx> b ~ 2|

}u = 2)x*+9=0

a=2,Vx€ER;a<?2, s
S =7—--]
"ﬂ

; y ]
ax*+(1—a)x—a>0 [a>0,x<——;—vx>a;a<0,a<x<_%;a=0,x>0
al—-x=—ax+x=0 (a=1) [ﬂ:I:VXER;ﬂ>1,xEva3a+I]
a? + 3x? 3x at & 7 3 5 1
e —— - il e ] >0 A =
3 a( 2) 6(a 2) > [x 2“Vx>6a
1 1 1
a(x —3)>x(1 — 6a) + a(5 + 4ax) (a>?) [I<—Vx>4a

a
- s - 1) <
Ja—3c—al ) >2ax (a<0) [x<2avx>—i
=8 .
3 2a +1 .
. x+i +—a*(x—a)——a<0 (a>0) . B il
2 2 2 4 2 2 |
@ _ L) +x2=0 @>0 b#0) g U
b: b2 b, 2-
2 ] - G
-;—x(a+32x)~a(a——;-)>?ax—2a+l (a>1) lx< vx>a :
1 -2kt ]
2 =3x —2k*—-k*+1<0 [T<x<1+kl
2
x!__é.ihi.k_gb__.((]. [EXER]
7 49

x2+2ﬂx+ﬂz_l>0 [x(—a—-]vx>l-—n]
-l +R)+2xx+1=0 x<-1—-kivxzki-1]
% 5m+6az‘>0 (a>0,b<0 L JP 4“]
i il s, PP A
b P2 e 2b b
x'+(a—4)x—4a=0 [a<-4,4<x<-ga>—-4-asxs4a= —4x=4
— ' k P
k*>0 k>0.x<—?vx>k;k<0,x<kvx>-—2":#-"0:1 i
a+2“
(a=2)x*-2ax+a+2=0 [ﬂ<2, a+2 <x<lLa=2 x<l;a>2, xilvxz—""‘a__z

a—2



v -1>0
A+ ax'=0
x*-81=0
x"-i-xg‘(O
>}-~"—x3-—?_x+1>0
’
P=-3x2-13x+15<0
3
b= =<0
] 2
Ox* — 145x> + 16 > 0
76x* —3x*=-25>0
x>+ 13x2+x—-2=0
X +2x2 -9 —18=0
' -37x2 + 9 <
x4+513—6x220

X +32 -2 <p

~3=sx3)
[2x R
1
[—1<x<—vx>1]
2
x < -3Ivi<x<s)
r<qree-g]
N —=—AL F——
2 3|

| 1 1
X< —4y——x<—vx>4
3 3 |

— <y —~—v—<x<5
- 3 3

[ V3 V3

: | 1
= <—-—vx=—
[ 2=x= 2VI 3
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1 4
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=1 x+4+1 ¥—=1

] ] xt—1
—< +

x x—3 x?—3x
B -t

x2—3x

—

2 1 ;

XS =~ —ye—cyrel
5 5 “x‘*";j“
[_2<X‘50Vl’~’:x-_::_5]
[-2<x <3

[x<—2v(x>0,\x¢l)]

[I<“2V0<x<lvx>3|

[x<—2v—l<x<lvx>3]

[-3<x=0vx>3vx=7]
[-2=x<1vx=))
[—4<x<0vx>2]

=]
x=——

4
[—1<x<]1]

5
[VIER — [*3—”
[—3f<x<3]

B

[x<—2vx>2]
5 ;
[x< _ZV—2<x£-2—Vx>2}

[ﬁ_1-<x<:3vx>3|
2

!
["<x5‘z}

(x<0vx>3]

|#3£x<m

[VIER - [2,3”



Sl
B . S

4x — 1
'\.2._.?.\'4-6'.‘;‘0

>0

=7t 3 ..
— <0
.[ S+
yi=x—-30=<0

b o X
>
x—3 (x - 2)(x ~3)
) “
—_ <7
| &
: X 3-\'_1
S
| x-6 (x +1)(x —6)
=950
L x+4
[ x =2 =0
{ x+6

[ 2%% = 7x+ 3=

[ x+3
1—2x
X

<0

>1
(x—2

(xx—9E+D
xI+ 4
h):3—;(:'1"7:3'0

b Ly

] x2—3x x
x(x+3) -

x4>x2
(x + 1)(:2 — 3x)

3

A

=0

X

([ 3x*+5x—2
e

1 x—1
%% — 9xi<p

[x <Ov2<x <3vyx >4

[3=x <¢]

[-1sx=0vx=9]

1

[x >2]

[x{—-lVIZ:;]

1
[*25x<0v0<x5-3—v1<::<3]

4__-—'—'—'-—-—-‘



: ariche di secondo
{i cqlm?innl parametric he .d' o ot
N L Mei DO mlort dce
Date le seguc! nith X ctabilisci per quali va
L - ¥ A4 8
\ pell'incog
grado

s eono reali
ametro ¢ soluzion &
par

; | Q ( |rl v v
x M R
) | v 4]
' ax 4 2=\
3 ]
. 80 L A |
\ A
] i\"i!l '\4
TN il |
LR A
7k ( 1<
; L4+ M~ 2k=0 IVk E K]
A\ L
Srabiliscr pot quali valori di k T'equazione, n X,
is
_ |
kv + 22 . 0 ammette due solu-
\ AN F 4 ]

}L' - vki‘fl’
n

O real distinte,

per quali valori di k I'equazione, in X,
2kx — 3 4+ 2k =0 non ammette SO-
[k <1v k>6]

Determina
(k—2)x*-
luzioni reall.

Trova per quali valori di k I'equazione in x

6k —1)x —3kx? =3k +2=0 l

non ammette soluzioni reali. [k < - E—]

Determina per quali valori di k 'equazione in x
k+Dx>=2k+2)x +4(k +1)=0

ha soluzioni la cui somma sia maggiore di — 2.
[—1<k =0]

Stabilisci per quali valori di k I'equazione, in x,
x?—4(k + 3)x + 6(k? — 5k + 6) = 0 ammet-
te soluzioni di segno opposto. (Suggerimento. Se
le soluzioni sono opposte, il loro prodotto & ne-
gativo...) [2<k <3]

Determina per quali valori di k I'equazione, in x,
(k = 5)x? = 4kx + k — 2 = 0 ammette radici
reali e negative. (Suggerimento. Se le radici sono
negative, il prodotto & positivo e la somma & ne-
gativa.) 1<k <2]

Determina il valore di k per cui 'equazione, in x,
k= 3)x? — 2kx + k — 1 = O ha:
a) soluzioni real; distinte; b) soluzioni opposte.

3
[a)k > T k #3;b) A k accettabile]

Data I'equazione
(k +2)x* = 2(k + 1)x - (1 — k) =
=0
stabilisci per quali valori del p
a) radici reali distinte:
b) radici reali ¢ positive:
¢) radici reali e negative;
d) radici reali e discordi;
¢) radici opposte,
la) k = Ik + 2;b)—3 < <.

DAKkER;d) ~2< < 1.1_-}2&”( - ll;
b )b e §

arametro k esgq ha:

Data I'equazione
X—2a—-x+a*+2a= 0,

stabilisci per quale valore de] parametro g:
a) le soluzioni x, e x, sono reali;
b) il prodotto delle soluzioni ¢ maggiore dj 3

9
3)a‘—"~_:b)a<~3v1<a<f_
8 ~ 8

Nell'equazione (k — 2)x? — 2(k + 3)x + k = 0 de-

termina per quale valore del parametro k-

a) le soluzioni x, e x, sono reali;

b) la somma delle soluzioni & maggiore o uguale
a6;

¢) il prodotto delle soluzioni & minore di 1.

9 9 9
oy e s —h i
[a)k_ . sh)—2<k= ~ ) . ~_f-k<2]

Data I'equazione parametrica
(k> + 4)x2 +2V3kx + k=1 =0,

determina i valori di k affinché:
a) il prodotto delle radici dell’equazione sia posi-
* tivo;
b) la somma delle radici dell’equazione sia nega-
tiva.

[a)*\/’fsk<-1v1<k£\/§;b)u<k5\/ﬂ

Trova i valori di k affinché 'equazione di secondo
grado (2k + 3)x2—(k+4)x+1=0 ammetta:
a) due soluzioni positive;

b) due soluzioni negative;

¢) due soluzioni discordi. : J

[a)p-%;bﬂkéﬁ:c)*“’?



Risolvi le seguenti equazioni.

) b 5 4
(x =3+ (x — 4)? = |x] b—;sJ |x = 5[(x +5) +8+ (x —5)2=0p
[impossibile]
24 3]x +2] =~ ' 1bi = -
x*+ 3|x + 2 3 [impossibile] X = 8x +10/=3  [L4—VEd4+ 15
3=3x24+x|=302x+1 0;3 _
3 - 3x2 + x| =3(2x + 1) L x2+x +5/=x + 10 [~ V5 V3]
Ix+x=0 — 150 = ~
|| + x | | ¥+l=—=|xt=-x—3| [ V&1~
1 : {1+\/§}
5 P ST 3
X 2 3x% — 20x| =3x —2x2 =12 [impossibile]
(x—=5)|x+5/+8+(x—52=0 [1;4]

2 +1) =3(x—1)| - (x +1)2=—x(x +2) + 6 &1
\x3+x|—3=0 ==Y —~1:VD
ol [ 2 ; 2

F Al x4 2 1
- [impossibile]

2 + 2
|2x +X‘_1\ 2x*+x—1 x + 1

x* x+1 2 +1 1
7 B - ——;0;2
1-x*  |x=1 x+1 70




Risolvi le seguenti equazioni.

§+ |x?— x| ~x?—|x—3 =6

(x+l)2_x|1—xl—(x—z)]x+zl=4
jax + 2| = |- x* = 2]

jox ~ S[=72 % |x —4f

2

|x + 1] =
x2+ x|+ 1 i,
|x + 3|
+ 2
Sl 3] == |= ’
- A |

x2+4x + 3| = 4x + 1 + |x — 2|

* — -
Ix(x+l)| x:—x x + 1 ,x_”
% 4 3 1 IS+XI
+ = ()

+
2 =2 +1]  26—2 | — x?

Ix2'4'+|—2x|=_5x

|x-l|_l=|2x2—4x|

2 B 3 -
Ix+3]  |x-2]

0

~5-V105
e

th

1
-y .
-5
E illlp(&nibilt‘]
1= &~
10;2]

(- 1% 1)



X .‘_::e.':‘.i-‘l ~0
e 9|
'\,:.+ 4x - 12

!.\‘: = _'_:u_\-f -3

<0

o3 — 2% —3<4—|3x = 3|

[x3+7—9-1'|{7

B e
|x|

4+ x2>|x2— 4

|4 — %7
5x — x*

<0

|x-+1|+2x<
5 + 3

0

{x3+4x2+x—6| >0
64 — 13%° + 135 — 6] <0

|x‘+3x3+2xz+x|<0

-t ogfe
X
x2+3x +2

X

|<1

x(6x—3) +4x— 12

< |x* - 2x]
x4t

10x%? — 3x — 2

<1
3x —2—x?

'.‘. . - 2 \/éVI - ] | V'}I
3

IX"". ivx > |,\x,{£|
IX"KZAX # —‘3\;x‘_,3‘

,-6{}C":"']V2{x{3|

T ——

[5—ww1 = -1+ V4
2 2

[0<x<2v7<x<y
' 1 +V5

X >—

>

[VxER-{0})

[x <O0Ax#—2vx>]5

3
< AR T ]
oo

[x#-3%-21]

g _3

[‘x:‘:l,x-_-_;;x_"_z‘

3 x]

I‘l“\/ﬁ > 4

~l1Sx<@vVO<EE— 5 X"

V3

[x<lnx$“3'vx;’2+ J

2 6 < <"%'

e i e 2 PN T x - ¥
3 11



A(— 8 — 3), B{— 3 — 2),
A(2;5), B(4;7),
Al—3:1), B(—2;5),
Al= 2 1), B(4;1),
A(4; — 12), B(6; — 12),

Trasla il poligono di vertici indicati secondo il vettore v dato.

CA— 7500
C(2;8);
C(— 3;9),

C(2:3),

Gl 16— 8),

v (951).
-6 =5
D(— 5;5); v(9;1).
D(— 4;3); v (9 1).
D(4; — 8); v (9;1).



Dati i vertici di un poligono e I'equazione di un asse di simmetria, scrivi le equazioni della simmetria e deter
mina i simmetrici dei poligoni assegnati. Disegna la figura.

Triangolo di vertici A (2;9), B(— 2;3), C(— 4;7); asse di equazione x = 0.

Quadrilatero di vertici A (2; 2), B(5; 6), C(0; 10), D(— 4; 5); asse di equazione x = — 3.
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Trapezio di vertici A (0; 0), B(* —2~; 4), C(— *2—; 4),D(— 6; 0); asse di equazionex = — 3.

Triangolo di vertici A (3; 1), B(1;5) e C(— 2; 1); asse di equazione y = 0.
Quadrilatero di vertici A (— 1; 2), B(0; 6), C(3; 6) e D(5; 0); asse di equazioney = — 1.
Parallelogramma di vertici A(— 2; — 2), B(— 1; 1), C(2;2) e D(— 1; 1); asse di equazione y = 3.

Dato il triangolo di vertici A(2; 1), B(0; 4) e C(— 1; 1), trova il suo simmetrico A’B’C’ rispetto all’asse di
equazione x = 1. Verifica che i due triangoli abbiano la stessa area.

Dato il parallelogramma di vertici A(0; 2), B(3; 1), C(4; 4) e D(l; 5), trova il suo simmetrico rispetto
all’asse di equazione x = — 2 e verifica che i due parallelogrammi abbiano lo stesso perimetro.



Disegna le omotetiche delle tigure assegnate nell’omotetia di centro O(0; 0) e rapporto k
Segmento diestremi A(— 25 — 1) e B(3; 5), conk = + 3,
Triangolo di vertici A (45 6), B(7; 10) e C(10;4), conk = — 2,

Quadrilatero di vertici A (0;5), B(10; 1), C(0; — 7) e D(— 10; — 3), conk = — ].] quadril

: ; ; . . ater] ' "
denti sono quadrilateri particolari? corrispon

Il triangolo A’B’C” ¢ il corri§pondente del triangolo di vertici A (2; 4), B(5; 0) e C(6: 7) nellomotetia di cen.
tro O e rapporto k = 2. Verifica che entrambi i triangoli sono rettangoli e che il rapporto tra il perimetro di
A’B’C’ e quello di ABC ¢ uguale a 2.

Sia A’B’C’D" il corrispondente del parallelogramma di vertici A(— 8; — 6), B(— 4; — 5), C(— 1: — 1) e

, v i .
D(— 5; — 2) nel’omotetia di centro O e rapporto k = — = Verifica che i lati omologhi sono paralleli.

. - . \ . 10
[l segmento di estremi A (— 3; — 5) e B(— 1; 4) e il segmento di estremi A’(Z; T) e B'(— 4;5) si possono

corrispondere 1n un’omotetia di centro O? Se la risposta & negativa, modifica le coordinate di un solo punto
affinché i segmenti si corrispondano; determina poi il valore di k.



Determina la traslazione che si ottiene componendo quella di vettore V(2 — 5) con quella di vettore i(— 3: 4 ) e
scrivine le equazioni. Trova, poi, I'equazione della retta r” corrispondente della retta r di equaz}one
x =y + 7 = 0 nella traslazione composta. Che cosa osservi?

Considera la traslazione che associa al punto A(3; 2) il punto A’(9; 2). Trova due simmetrie assiali, con ass;
paralleli, tali che, eseguite in successione, facciano corrispondere al punto A il punto A”.

Determina il corrispondente A’B” del segmento di vertici A(1; — 4) e B(3; 2) nella simmetria di asse x = 0.
Applica poi ad A’B” l]a simmetria di asse y = x e ottieni il segmento A”B”. Scrivi le equazioni della trasfor-

mazione che associa ad AB direttamente A”B”.

Disegna il quadrato di vertici A(— 3;3), B(3; 3), C(3; — 3) e D(— 3; — 3). Applica al quadrato la rotazione
in senso antiorario che ha per centro l'origine O e per ampiezza un angolo retto. Che cosa osservi? Possiamo
affermare che ABCD é unito anche nella rotazione in senso orario?

Determina le equazioni della trasformazione s © ¢, ottenuta componendo la traslazione ¢ di vettore v(4; 6)
con la simmetria s rispetto alla retta di equazione y = — 2. Applica la trasformazione composta al segmento
AB, con A(— 8;2) e B(1; 2), ottenendo il segmento A”B”. Verifica che A”B” si ottiene anche applicando ad

AB la traslazione e successivamente ad A’B’ la simmetria.



