Compiti di matematica per le vacanze estive

Cari ragazzi,

vi elenco di seguito i compiti di matematica che dovrete svolgere durante
Uestate; viricordo di concedervi almeno un mese di meritato riposo, ma prima o
poi dovrete rimettervi al lavoro per tornare a scuola preparati ad affrontare il
nUOVo anno.

Viinvito a leggere il capitolo sulle equazioni e disequazioni irrazionali e a
provare a fare qualche esercizio: una volta tornati a scuola riprenderemo
argomento insieme, ma se vi portate avanti con lo studio sara tutto piu facile e
veloce.

Ainizio anno faremo una verifica relativa agli argomenti dell’anno precedente
basata sugli esercizi che vi allego in PDF.

Ai DSA chiedo di rivedere tutte le mappe concettuali fatte durante ’anno e di
conservarle per il prossimo anno scolastico.

Godetevi l’estate!!
Un caro saluto,

Prof. Garbarino



Risolvi i seguenti sistemi interi con i metodi piti opportuni.

J{x 2¥ 4+ 1 = x4 5y
[3x+ v =1 | [(0; D]

! \f'_'_,_‘;:'_:\‘_:_.?v
l\ s N (15 -]
[3(,‘_1):—'3(X+2) 1 3
15.1‘—3)!-: I(_ﬂTI_ __4-)]
(2x+y+4 =
3x+ v — LT
s 2J’Sl=x+% [(=2;0)]
3x+y . y+7 1
] 3 10 2 [(4 _4_)}
yP—5x 2x+y 4 3
g+ —g ~ 219
1 y+l
x+—5 =
1—}% . B [~E~2]]

-.-_.-.-._-._-._-_-.-.-.-_._—.---.-_.-.-._—.-———.——.—.--—-—-——-—.-....-_._...._.

[impossibile|

L3y+4— 3 T
5x—y—13=0
| el | J3 1 [(25—3)]
3 2 3
3x— 3y 3 .
(25—t =3 (45-2)
x+y  y—2x _ +ﬂ1_ 5°
g—t3 - 478
gx—3y—3 3
2>
2 (y—x)—(x =1 =(1=x)1+)
(x—%)(x+-%—)—x(x+2)+6y=1
1
(y=2)(y+3)+5=y(y—3)+2(x—y)+7
[indeterminato]



Risolvi i seguenti sistemi fratti.

i 1 3 I
el T T R o L 1 1
| Rl X—=y 4(x+y) i x=1 78 [(_7;7)]
L Wi .| 3x+y+1=
® 4 b 4 [(1; 1), non accett. |
-
ry:} B y—} _ 21 Jy+1 < ; [impossibile]
| x X x*—1 [(#%;_4)] xil ~ 3y+1
(y_— +2x)+ bl S “
\ "2 !

R ———— i



Scrivi le condizioni di esistenza dei seguenti radicali.

17857 V2x+6.,

g 3x
Yy —3)(y+4); (x—2F
at—a eyl . A
a+1” b b+4
e 3/ x—2
x: x> —4x

Vx*+2x—3; \“Ax—2|(x2+1).

; |x|—1. g y3
\V {1y ” [1—y|—1"

[aZO;JC?'—_3]
[a # 0; x < 0]

[x=0; x # 2]

[F1=<x<2y#1]
[y<—4Vy=3;x# 2]
[F1<a<0vaz=1lb<-4Vb>0]
[x £ Gxr0xEdx$—2]
[x=-3Vx2 LY xe R]

[ C=l V2 RO Ly y2 3]



Disponi in ordine crescente i seguenti radicali.

Ve; V55 V10; A3,

V3;  ¥7;  $60; A,




Semplifica la seguente espressione,

V13 —R7 — /3% + V37 64 4 V30 (—2)
. izioni di esistenza.
Semplifica i seguenti radicali, dopo aver determinato le condizioni di es

{J/(a+2)5(a+l)lz. H \GFX—zZ+ Sy
a’+a>+ 245 ' ( ) =

X— 2 X

Ordina i seguenti radicali in senso crescente.

7. 0. 22 4 __3_)2.
73 50; 315 5



Vit VAC Rt A VA s e S,
VIV IV (gl i)
y/[X+y A=y 1 [X=y
\ =y \ Nty \I T I\/t +y
(a+ bY \Ha® = b)) : Vae — b® — 3a)? 4 3alht I| a+tb| \/ - + b}
/ 1 1 a5 L
—\/= Vx A
ViV l\/x"f
V25a + 25 — VAa* + 4 + 1248 +12a’ —\Oa2 19 [-2a2 VA + 7]
3x xf
(\.«'q\-+2'h\:3'1“_2)'(‘r_-_h3"‘+2+ 3x ) x+2 3 [-V3x—2]
3 3x—2 2 V3x—2
4a SN 4
= dbz)( ath ——-32_\.r12_ a
( Vab Jart ) &'~ 16) 5]
\/a'5+8a3+12a“+6a5 :\3/ a®+ 4a° + 4a° 16/ (a*—4) (V]
a—2 a'+24a’ + 16 — 8a°— 324 a’

6/(2b—1)* 3[40 —1 ¢ yi% 3
26 V3 PR -5, [(2b—1)V2b—1]

— 8b° — 96b° + 4Rh*

Trasporta fuori dal segno di radice tutti i fattori possibili supponendo che i fattori letterali siano positivi.
s/ 32a° 28 s 1 \/a“bz+a‘1—2a"b a’|b—1| \/I]
x22 ylz x4 yz X2 y:z 4b3 2b b
4/ x*+16 l v Wi bix
iyt ley| ek b +1—2b \b—1|\/;]

_____.-.-..---..____——..-___——-—----.—_————n.—————-p-n--___———-..__-__—---_____.....n._____..____...-._-.._____

Trova le condizioni di esistenza e, dopo aver eseguito le operazioni, trasporta fuori dal segno di radice tutti
i fattori p0551b111

a2 2)"
; ;a;—Z . T. % lC.E.:a>—2,a#0; ‘ (‘ﬂ.;:) J
Trasporta dentro al segno di radice i fattori esterni, supponendo che i fattori letterali siano positivi.
I 0] x+1, [2x+4 _x+2 [, [(x+1)(x+2)
(x+1) g e x—3 z+1 x—1 (x—1)x~-3)
3 2
s/ 3 P 3 y —2y =9 +18 3(y-2)
cotatm  WEeT VIR VG

Razionalizza i denominatori supponendo che i fattori letterali siano positivi.

—3 2ab 10 By
Va5 Vaah HAVE xs s Va3 - Vi
Vi + y)v/x+ Vio
g ey T [FEE s Ve et



Risolvi le seguenti equazioni,

[tﬁ+23|
Vi(x=1)=2(x+1)
5 .. 2V2 _ Sxav2 [¥2 -3
x-V2 x+V2 @ x-=2
vW5-\3 _ 5x-3 [%=10]
W5+V3 o w3
(2V2+1)y y\V2 y s [#= V2 +1|
— — = -———::. %
V2 V2+1 24V2 L
Wi, VA x-Vi_x-3V2 [g= 52 +13]
V6+3  2+V6 7 A (R L L T e PSS
et aied. $ 0 - . -
Vix+y=—4 (~v:1] 2\/§x+\[2_)""3 {(‘\/3 _‘/5]]
2x+2V5y=0 L Vix+V2y=6
(\@+1)x+2y—3 l(,\"§_1_11F\3)] \/2-x+3}'=3\/§-'1 [\/5;\/5~1]
4,._(\/37_1)),_1 g 2 1 x+y=2 2—1
Risolvi le seguenti disequazioni. _
N3
\@(x—2)+\/§>3x—1 [x< 3
[x)j';—i

\/2-(2x+\f2-)>(\/§—\/27)x—-\/37x+4
2x—\/f(x+1)+(\/§+x)(\/g—x)<x(4—x)+7—3x

Ty el el e
2x—=1 x\/_ \_/_2__
Vi a2

Semplifica le seguenti espressioni.
1

(2‘;'+3‘?): (314 2'%)-6-' (14 6_%)-(3 +2

wifra

)

da |t
[

A
3

)Zazb'

tofw

b i
-b~b_%)2‘ -(3%'-a2-b“5’-b

Gt

(x—y)i:[(x+y)7+(x“y)T]+(x—y)?:[(x—y)rz_—(x+y)% conx>y>0 l'"'"

[x>-3-2V2]

l_\__\_,; .+)—\/i§6+2\/§]

[x <0]

[V/3 ab)

y-2

y



Verifica che i triangolo di vertich AC- 2, 3y,

“(.". 'I1 ). (=R Y) e I'l'||'.|!l|.[n|n e pol verifi

ci che 1a mediana relativa all'ipotenusa ¢ con
proente alla meta delllipotenusa stessa

Dato il triangolo ABC con ACL 1), B(7;3) ¢

C(3:5), stabilisci che esso ¢ 1soscele sulla base

AB. Dopo aver determinato i punti medi M, ¢
M, dei lati obliqui, verifica che il segmento
M, M, ¢ uguale alla meta di AB.

Dato il rombo di coordinate A(-2;—2),
B(11; = 2), C(16; 10), D(3; 10), trova il perime-
tro. Determina poi i punti medi di ABe BCe
calcola la lunghezza del segmento che li con-
giunge. [52; 3Vi3]

11 quadrilatero di vertici A(—1;—3), B(3;—7),
C(7; — 3) e D & un quadrato. Determina le coor-
dinate del punto D sapendo che il punto medio
del segmento DC & M(5; — 1). Calcola poi peri-
metro e area del quadrato.  [D(3;1);16 V2;32]
- Se M(1; 1) & il punto di incontro delle diagonali
diun quadrato ABCDdilato [ = \/2 , determina
le coordinate dei vertici del quadrato, sapendo
che le diagonali sono perpendicolari agli assi
coordinati. [A(1;0), B(2;1), C(1; 2), D(0;1)]

Del rombo ABCD sono noti i vertici A(1; 0),
B(5;3) e il punto di incontro delle diagonali
M(1; 3). Determina le coordinate degli altri
vertici C e D e calcola il perimetro del rombo.
[C(1; 6),D(—=33);2p= 20]

' Considera i punti A(a+3;1) e B(3; b), con a
e b numeri reali. Determina a e b in modo che
la distanza AB sia uguale a 1 e che il punto
medio M del segmento AB sia situato sulla ret-

1
tay=s- [a=b=0; A(3;1),B(3;0)]

Dati i punti A(—1; 2), B(k—2; —3), C(4; —2),
determina k in modo che %A_C2 +BC*=AB2

]

ideraipu ) )
!Ij;:;t 4: 2b) etrovad agebin modo che i segmer.

g .~ o stesso punto medio. Dise.

. 4CeBD abbiano —

;na poi il quadrilatero ABCD e'calci)lane il per;.
metro e I'area. [a=327 '

2-10V2 +2V]

a=30==! 1); 24

Dati i punti A(1; 2k), ?(f3; _6) e ((;(k; 3), trovs
per quale valore di k i punti medl Jv‘f e N dg
segmenti AB € AC hanno la stessa ascissa. Rap.
presenta il triangolo qttenut‘o o calcolane il per;.

[k=—3;4VI0 + V37 + 3¢

metro e l'area.

A(3;0), B(7:3) e C(3; 6) sono tre Vertici conse.

cutivi di un quadrilatero. Determina un puniy |
D tale che ABCD sia un rombo e calcolalasp; |
area. iDi_-l;Bré;,-'\_::_-:‘ {

Dopo aver verificato che il quadrilatero ABCD,

con A(0; 3), B(4; 0), C(7; 4) e D(3; 7), € un qua- I
drato, determina sull’asse x un punto E tale che '
P'area del triangolo BED sia uguale a quelladi |
AOB, dove O & l'origine degli assi. |

{
¥

lEi(l—?éh;Ol), E:[%ﬁu:ﬂié

Sia ABCD un rombo con A(—2;0), C(2;0)eD
appartenente all’asse y di ordinata 4. Siano inol
tre noti i punti medi dei lati AB e BC, rispettive
mente M,(—1; —2) e M,(1;—2).
Determina le coordinate del punto B e calcol
Iarea del rombo. Trova poi le coordinate
punti medi M; e M, deilati DCe ADe determi-
na il perimetro del quadrilatero M,M,M;Ms Di |
che tipo di quadrilatero si tratta? Verific2 i“‘ﬂ: |
tre che il perimetro del quadrilatero costruito¢
uguale alla somma delle diagonali del romb-
[B(0; —4); 16; M;(1; 2),M, (=1 252

nti A(—=2;1); B(2a— 1;b), Cl6;5)



egna i grafici delle rette rappresentate dalle seguenti equazioni.

}-=4x—3
y==3
}'=—'2x‘¢"1
y=—x+3
y=—3x
y==3x—2

y=—ax+7
.
,V—~—2—x+1
y=2x+6
x=—5
y=—~§—x—2
.5
*=7

1
y=x+z
y=
y=—4x+2

——ix+3
¥ 2
2



Per ci : T . 2 - -
ascuna retta, scrivi I'equazione della parallela e della perpendicolare a essa, passanti per il punto 4

A(l;1).
A~3;~3),
A{—1; 5).

A(0;—2).

A(—5; 2).

A(0; —4).

[y=2x+12; x+2y+1=0]

[}f =3x—4 ) =——;—x—4]

,_-_*___#__._____._.-__..__-..._-.__..-.——_-_.-—_-_.-__--..-...——.-—----.—----.—-——--.——_—_.-——-___-..-.—--*—_-__--_--

Scrivi ’equazione della retta che passa per Porigine degli assi ed ¢ parallela alla retta di equazione:

2x—=3y+ = (.

=3



Risolvi le seguenti equazioni.

353x —1 1
S+ 1) = (1 — 2)~ (2 3P

4(2—x)(x+2)+20=36(x+1)- x(2x+7)

2(x+ D)(x—1)  (2x+3) x2_34_¢

3 R
§o . 1 7 %y (3x—3iBx+2) 3
Fx-2)+¢—x(1-F)= 5 ~3

[(x+ 172 —2?](2x—1)—x(x=1)=2(x*—x)— (1 — x)

Ly oia L A= _SF.. 1y
3 (x+2)" =5 == {x+7)

[impossibile]




Omponi in fattori, se possibile, |
5C

Seguenti trinomi.
"____3'\-—4 fi\ P x4 ]'|'|

I+ T+ 6 [(2x + 3)(x + 2)]

P —4b+1 (36— 1)(b — 1)]
64x-+ 25 — 80x [(8x — 5]
6’ +7x—3 [(3x—1)(2x + 3)]
suando possibile,
Bxf-z-—;SS(;Cx_-fl%xz ILM-’TIAF = R Bl ~10:
4};%;_71312 [—xiz,x%-}fl\x;ﬁ—z
E I ot T
ezt [rlaronar-s

4x*+3x—~ 10 [(x+ 2)(4x—5)]

6xl_]3x+6 [1‘3_1,'—__1,".{ 12)]

Y- FI ey [irriducibile]
V2

xz—(z——-—xzﬁ)x—\/f '(-,—’- > )(x=2)

—21—x2—%x—1 [(2x+ 1)(x—4)]

semplifica le seguenti frazioni algebriche, indicando le condizioni di esistenza.

252 b1 319 [ 252 x4
g;c:_:g;_:? [non semplificabile]
Bomeae [Smerosnesd]
it POVt

10x% + 12ax + 242 10x + 24

*+(a+1)x+a Tx+1 X7l /\x;:—a‘



x+1 , 2x=5 _ 9
gP—ax+l  9x*—=9x+2 T Fx—]

1 S [ U 1
TErsy 2 y( 2yt +y—1 W)
(x2,6x+9)(x—1). 3x+3  _ 4x+9

x+1 R T A |

T 2 2(4x—x2—q
o+ 6x+1 3x+1 = e 3x2—5x—2)
N 9 . 29 1
¥—3x 8x  2X*+2x2—24x  X?+4x
2 _1=x __ 1 _ 2-2x—3p
1 % x— x* e~
+4x 6 L

P T PRI T R e e—

G S = AP (T

2
2(11x—24) 5-—x _3__16
[2x—a7=32 %—8 e
3—16x 8x—1 _ 12x 3

8x—4 T 4—1l6x2  4—16x2 BxT4

[%; 0 non accett-]
[imp.]

1 -3
l_?, 5 non accet't-]



e T

isolvi 1€ seguenti equazioni nell'incognita x,

27'x3 == 3375 =0

(5]
13+ 72 +8x+3=0 [h%;_l'
32510+ 275%° + 243 = 0 -3 -1
30+ xE—12x—4 =0 -2-4:2

13 —3x*—3x+2=0

942 = 2x3—11x%+3
% 2x2+ x

(2x2—3)(4x+ 1)+ 2x* = (2x— 1)(2x—5)—9

12x% —49x3 4+ 74x*—49x+ 12 =0

(x2— 3a2)(x2 + 3a2) — 6a%x> = (x> — 2a*)(a* — 3x?)— 10a*

4x* + 45 — 29x% =
x*(2x—3)(2x+3)+2=0
6x*+1—7x2=0

625x8 — 609x*— 16 =0




Risolvi i seguenti sistemi nelle incognite x, y e z (dove compare).

x=4
{X' [(4;2), (4 — 2)]

y=>3

{xz*l‘v:z [(2\/5;3),(—2\6;3)]
2x—y=4 .
{x2+y2=2x-—2y [(2,0),(%;—%)]
{x+y=2 [(\/1'0.4—\56)(_\/1—0_44-\56)]
(x—2F+2wy =75 55 —g (=5 .




Risolvi le seguenti disequazioni.

C12x2—5x—2>0
(%—1)(%+1)+2x<(x—1)2+2

(x——%)z—Z(x—3)20

g
=
I
|
“'h-_...-fq
|
w

23—

—3x2—13x+10=>0

(L] -ax- L] < - Ler )

x?—6x+45>0

7x*—9ax+2a>*>0 (a>0)

(x-—a)(x+a)+%a(x—a)> 0 (a>0)

, :
'.\' < 7av.\' >a

’.x <-%{?VI > a]




Ri i i
Solvi le seguent; disequazioni.

-3 - P |
I —-8x1-21xv < |x»

l@—ﬁ~ux+m>0|ﬂﬁ

8xt—14x24+ 7> 0

Risolvi e seguenti disequazioni.

x*—2x—3
'\':’-_..'_. 2 > O

M
R

2X '_"'" 2 = 6
. =«

- -

4 2xE8 o x+1

3 & o
5 Vs x=<

XL 1Vx >

[ S 1E%y
I
e

[V x € R]

9xt 3t ~11x*~ 3242 <0

[—l<x<“%\f & gL

- —8x+4>0 [-2<x<Lvx>2

5ﬁ+9ﬁ—8m—u5ulhs—zquxs§!

e €~1¥x > 8]
[—%<x<0Vl<x<ﬂ
[i<x<2]

il =

[0ExX 2V3 < xE 4]



Sx! % .9
32(4a—x)  16(da—x) 32

aixi—1
Vaxi—=2x

<0 (a>0)

Risolvi i seguenti sistemi di disequazioni.

3x—2>0

Isx+1>0 [%<x<%]
2x2—x—3<0 '
3fx>0

1F—=16<0 [0 2 < 1V2 2 <3]
x2—=3x+2>0

x2—7x+12>0
x*—6x+5<0
26—10< 10

[A<2<3V4Z x<5)

[-V2 <x<~—1\/0<x<\5]

[*1 <x<l'l

[ L= = G e,

4]
|x<-§~av( >
~="9 x__3a/\x:,é4a)]
L cecvdcacd
Va G ES
x—4
2x+1 10
1 )
2% 4% [2x<R]
12x2—x—3<0
2
2.,
52 =0
% . B
X2 x+2 ~ x2—4
[—=3 <x<-2V1sx<2]
x*—7x+13
ryey <0 3
x+1 o [-1=x2<7]




Risolvi le seguenti equazioni con valori assoluti.

|58 —ax|-1=0
|35+ x [~ |22~y 415|= 0
X+|x+3|=x2
|6x7+7x~3|=7x+7

\.\'3+.\‘-6|=x+3

e .—1:0
[x+5] 4 1

x*—4 \th\ x+2

| 2%~ 9x |+ 10 =| 6x — x?| - 8

10 +[x|(x+3) = (2x +1) | x + 2|

Risolvi le seguenti disequazioni con valori assoluti.

2| 5n—3[ 0
|2?~5|>4
‘%—9‘“50
6—|9—4x|> 2x
|5x—& |+l 72 0

| x> —6x+8|=—6x
K12 @t =ser1]=2
|5~ |—6x+1 >|2x—10|
|ox —4| < x+5-3]4—9x|

|2x2+x—1|—32|x2+x|

0<x<d
1 a<5]
[x<=3V—1 <x< IVa> 3|

{impossibilc]

[VxeR

1 1Y
N\

= pafun

[ =S X

[« <

|0<x<éwx>4

4
|.‘( <—?J

iy
?.'7“<4\'\.SI

[x<-2vx22



